
8Soluciones a las actividades de cada ep’grafe
P‡g. 1

PçGINA 128

En una comarca hay una cierta especie de vegetal que se encuentra
con frecuencia. Se ha estudiado la cantidad media de ejemplares por
hect‡reaque hay a distintas alturas. El resultado se da en la gr‡fica si-
guiente:

1 ÀCu‡l es el nœmero medio de ejemplares a 500m? ÀY a 1200 m?
ÀA quŽ altura hay mayor nœmero de ejemplares?

A 500 m, unos 225 ejemplares.

A 1200 m, unos 100 ejemplares.

A una altura de 700 m es donde m‡s ejemplares encuentran.

2 En otra comarca de caracter’sticas similares hay alturas de 2000 m. ÀCu‡ntos
ejemplares de esas plantas crees que se encontrar‡n en esas cotas?

En esas cotas no encontrar‡n ejemplares.

3 Haz una descripci—n global de la funci—n, de modo que se diga con brevedad
c—mo evoluciona el nœmero de ejemplares por hect‡reacon la altura.

A unos 400 m encuentran, de media, algo menos de 200 ejemplares. A partir de esta
altura, segœn ascienden, el nœmero de ejemplares aumenta, hasta llegar al m‡ximo de
unos 260 a los 700 m. A partir de esta altura, el nœmero de ejemplares desciende se-
gœn aumenta la altura, hasta que en la cota de 1700 m no encuentran ejemplares.
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PçGINA 129

1 La gr‡fica describe la temperatura a la que sale el agua de un grifo que est‡ un
rato abierto.

a)ÀCu‡les son las dos variables?

b)Explica por quŽ es una funci—n.

c) ÀCu‡les son el dominio de definici—n y el recorrido?

a)Variable independiente  8 tiempo (min)
Variable dependiente  8 temperatura (¡C)

b)Para cada valor del tiempo hay un œnico valor de temperatura.

c) Dominio = [0, 6]
Recorrido = [10, 58]

2 Una de estas dos gr‡ficas corresponde a una funci—n, y la otra, no. Identifica
cada cual, razonadamente.

La gr‡fica de la izquierda es una funci—n: a cada valor de  x le corresponde un œni-
co valor de  y.
La gr‡fica de la derecha no es funci—n: hay valores de  x a los que les corresponde 2
— 3 valores de  y.
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PçGINA 130

1 Vamos a analizar la gr‡fica correspondiente al ’ndice de la bolsa:

a)ÀTe parece razonable que la gr‡fica arranque exactamente del valor 100?

b)El m‡ximo anual fue del 128%. ÀEn quŽ momento ocurri—? Contesta apro-
ximadamente.

c) ÀCu‡l fue el m’nimo anual? ÀEn quŽ momento sucedi—?

d)ÀCu‡l fue el valor de la bolsa a final de a–o?

a)S’. La gr‡fica marca el Òporcentaje sobre el valor al comienzo del a–oÓ, y al co-
mienzo del a–o debe estar al 100%.

b)En los comienzos del mes de abril.

c) El m’nimo anual fue del 65%, aproximadamente. Ocurri— a finales del mes de
octubre.

d)A final de a–o el valor era de un 90%.

2 Vamos a analizar la gr‡fica que describe la velocidad del ciclista:

a)ÀCu‡nto tiempo tarda en hacer el recorrido?

b)En los primeros 15 minutos circula en llano. ÀA quŽ velocidad lo hace? ÀQuŽ
distancia recorre?

c) Entre los 18 y los 22 minutos va cuesta arriba. Di a quŽ velocidad.

d)Se–ala un intervalo de 5 minutos en el que marcha cuesta abajo. ÀA quŽ ve-
locidad lo hace?
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a)70 minutos = 1 h 10 min.

b)Aunque al final de esos 15 minutos la velocidad decae un poco, consideraremos
que va, durante todo ese tiempo, a 25 km/h. En esos 15 minutos recorre:

km = 6,25 km

c) Cuando empieza la subida va a 20 km/h y desciende su velocidad en ese tramo
de tiempo hasta llegar a, aproximadamente, unos 16 km/h.

d)Entre los minutos 35 y 40. Comienza a una velocidad de 25 km/h y acaba a 
38 km/h.

PçGINA 131

3 Halla la cuota que corresponde a cada una de las siguientes bases liquidables:

a)2500 e b)12640 e

c) 25000 e d)93000 e

a)15% de 2 500 e = 375 e b)12 640 Ð 4 000 = 8 640

25% de 8 640 = 8 640 á 0,25 = 2 160

2 160 + 600 = 2 760 e

c) 25 000 Ð 14 000 = 11 000 d)93 000 Ð 46 000 = 47 000

11 000 á 0,28 = 3 080 47 000 á 0,45 = 21 150

3 080 + 3 000 = 6 080 e 21 150 + 13 760 = 34 910 e

PçGINA 132

4 En el EJEMPLO 1, calcula la distancia de frenada para velocidades de 10, 40, 80,
100, 120, 150 y 200 km/h.

ÀA quŽ velocidad corresponde una distancia de 60 m?

v = 10 km/h  8 d = 0,0074 á 100 +0,21 á 10 = 2,84 m

v = 40 km/h  8 d = 0,0074 á 1 600 +0,21 á 40 = 20,24 m

v = 80 km/h  8 d = 0,0074 á 6400 + 0,21 á 80 = 64,16 m

v = 100 km/h  8 d = 0,0074 á 10 000 +0,21 á 100 = 95 m

v = 120 km/h  8 d = 0,0074 á 14 400 +0,21 á 120 = 131,76 m

v = 150 km/h  8 d = 0,0074 á 22 500 +0,21 á 150 = 198 m

v = 200 km/h  8 d = 0,0074 á 40000 + 0,21 á 200 = 338 m

25
4
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5 En el EJEMPLO 2, halla el volumen de una esfera de radio 5 cm y el radio de una
esfera de volumen 800cm3.

V = ¹ á 53 = cm3 Å523,6 cm3

r = = = cm Å5,76 cm

6 Halla (EJEMPLO 3) el periodo de un pŽndulo de 1 m de largo. Se dice que ese
pŽndulo Òbate segundosÓ. ÀEs razonable la expresi—n?

T = = 2 s

La expresi—n Òbate segundosÓ es razonable: en cada oscilaci—n, la ida la hace en 1 se-
gundo y la vuelta en otro segundo.

7 Calcula el tama–o aparente,  A,  de un objeto (EJEMPLO 4) para los siguientes
valores de  d:

0;  0,5;  1;  1,5;  1,9;  1,99.

Para  d = 4  se obtiene  A = Ð1.  Eso significa que el objeto se ve del mismo ta-
ma–o, pero invertido. Interpreta los valores de  A para  d:

10;  5;  2,5;  2,1;  2,01.

d = 0  8 A = 1

d = 0,5   8 A = 4/3

d = 1  8 A = 2

d = 1,5  8 A = 4

d = 1,9  8 A = 20

d = 1,99  8 A = 200

d = 10  8 A = Ð1/4.  El objeto se ve a 1/4 de su tama–o, e invertido.

d = 5  8 A = Ð2/3.  El objeto se ve a 2/3 de su tama–o, e invertido.

d = 2,5  8 A = Ð4.  El objeto se ve a 4 veces su tama–o, e invertido.

d = 2,1  8 A = Ð20.  El objeto se ve a 20 veces su tama–o, e invertido.

d = 2,01  8 A = Ð200.  El objeto se ve a 200 veces su tama–o, e invertido.
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PçGINA 133

1 a)ÀCu‡nto vale aparcar media hora segœn cada modelo , y ?

b)ÀCu‡nto dinero cuesta aparcar 1 h 15 min segœn cada modelo?

c) ÀY aparcar 4 h y 6 minutos?

d)Prop—n un modelo de tarifa que sea intermedio entre lo que proponen los
usuarios y lo que quieren los representantes de los aparcamientos.

a) 8 2 e 8 1 e 8 3 e

b) 8 4 e 8 2,5 e 8 4,5 e

c) 8 10 e 8 8,2 e 8 10,2 e

d)

PçGINA 134

1 De la funci—n de la derecha di:

a)En quŽ intervalos es creciente y en cu‡les
es decreciente.

b)Cu‡les son sus m‡ximos y sus m’nimos
relativos.

a)Crece en (Ð@, Ð3) Ç (5, +@).

Decrece en (Ð@, Ð5)Ç (Ð3, 5).

b)M‡ximo relativo en el punto (Ð3, 5).

M’nimos relativos en los puntos (Ð5, 3) y (5, Ð2).
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PçGINA 135

2 Halla la tasa de variaci—n media (T.V.M.) de la funci—n
f representada, en los intervalos [1, 3], [3, 6], [6, 8], 
[8, 9] y [3, 9].

T.V.M. [1, 3] = = T.V.M. [3, 6] = = Ð

T.V.M. [6, 8] = = 1 T.V.M. [8, 9] = = 4

T.V.M. [3, 9] = = 

3 Halla la T.V.M. de la funci—n  y = x2 Ð 4x + 5  (EJERCICIO RESUELTO 2) en [0, 2],
[1, 3] y [1, 4].

T.V.M. [0, 2] = = Ð2 T.V.M. [1, 3] = = 0

T.V.M. [1, 4] = = 1

4 Halla la velocidad media de la piedra del EJERCICIO RESUELTO 3 en los interva-
los [0, 1], [0, 3], [3, 4] y [4, 8].

T.V.M. [0, 1] = = 35 T.V.M. [0, 3] = = 25

T.V.M. [3, 4] = = 5 T.V.M. [4, 8] = = Ð20

PçGINA 137

1 La cantidad de radiactividad que posee una sustancia se reduce a la mitad cada
a–o. La gr‡fica adjunta describe la cantidad de radiactividad que hay en una
porci—n de esa sustancia al transcurrir el tiempo.

ÀA cu‡nto tiende la radiactividad con el paso del
tiempo?

La radiactividad, con el paso del tiempo, tiende a cero.

1

RADIACTIVIDAD

TIEMPO (a•os)1 2

0 Ð 80
8 Ð 4

80 Ð 75
4 Ð 3

75 Ð 0
3 Ð 0

35 Ð 0
1 Ð 0

5 Ð 2
4 Ð 1

2 Ð 2
3 Ð 1

1 Ð 5
2

5
6

8 Ð 3
9 Ð 3

8 Ð 4
9 Ð 8

4 Ð 2
8 Ð 6

1
3

2 Ð 3
6 Ð 3

Ð3
2

3 Ð 6
3 Ð 1

1 3 6 8 9

f
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2 La cisterna de unos servicios pœblicos se llena y se vac’a, autom‡ticamente,
cada dos minutos, siguiendo el ritmo de la gr‡fica adjunta.

a)Dibuja la gr‡fica correspondiente a 10 min.

b) ÀCu‡nta agua habr‡ en la cisterna en los siguientes ins-
tantes?

I) 17 min         II) 40 min 30 s       III) 1 h 9 min 30 s

a)

b)I) f (17) = f (1) = 20 litros

II) f (40 min 30 s) = f (30 s) = 10 litros

III) f (1 h 9 min 30 s) = f (1 min 30 s) = 30 litros
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PçGINA 138

R AC T I C A

I n t e r p r e t a c i — n  d e  g r ‡ f i c a s

1 Pepe y Susana han medido y pesado a su hijo, David, cada mes desde que
naci— hasta los 21 meses. Estas son las gr‡ficas de la longitud y del peso de
David en funci—n de la edad:

a)ÀCu‡nto med’a y pesaba David cuando naci—?

b)ÀCu‡nto creci— David los seis primeros meses? ÀY de los seis a los veintiœn me-
ses? ÀEn quŽ meses fue mayor su crecimiento?

c) ÀCu‡nto aument— de peso David los dos primeros meses?ÀY del mes 12 al
mes 18?

d)ÀCu‡nto pesaba David cuando med’a 80 cm?ÀQuŽ edad ten’a entonces?

a)Al nacer, David med’a 52 cm y pesaba 3,5 kg.

b)En los seis primeros meses creci—, aproximadamente, 20 cm.

De los meses 6 a 21 creci—, aproximadamente, 18 cm.

Su crecimiento fue mayor en los dos primeros meses.

c) Los dos primersos meses aument— su peso 3,5 kg.

Del mes 12 al mes 18 aument— su peso, aproximadamente, 400 gramos.

d)Cuando David med’a 80 cm ten’a 11 meses y a esa edad pesaba 13,2 kg.
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2 Esta es la gr‡fica de la evoluci—n de la temperatura de un enfermo:

a)ÀCu‡nto tiempo estuvo en observaci—n?

b)ÀEn quŽ d’a la temperatura alcanza un m‡ximo?ÀY un m’nimo?

c) ÀEn quŽ intervalos de tiempo crece la temperatura y en cu‡les decrece?

d)ÀQuŽ tendencia tiene la temperatura?

e)Elabora un peque–o informe interpretando tus resultados.

a)Estuvo en observaci—n 7 d’as.

b)El segundo d’a la temperatura alcanz— un m‡ximo.

El quinto d’a la temperatura alcanz— un m’nimo.

c) La temperatura crece en (1, 2) Ç (5; 5,5).

La temperatura decrece en (2; 2,5) Ç (3,5; 5).

d)La temperatura tiende a estabilizarse en torno a los 36,5 ¡C.

e)Durante el primer d’a de observaci—n, la temperatura del paciente se mantiene
constante en 36,5 ¡C. A lo largo del segundo d’a sube hasta alcanzar, al final del
d’a, una temperatura m‡xima de 39,5 ¡C. El tercer d’a, comienza a bajar hasta si-
tuarse en 39 ¡C a la mitad del d’a. Permanece constante en esos 39 ¡C hasta me-
diod’a del d’a siguiente (cuarto d’a de la observaci—n). A partir de este momento
baja paulatinamente hasta que se sitœa, al final del quinto d’a, en una temperatu-
ra m’nima de 36 ¡C. En el inicio del d’a sexto, la temperatura sube medio grado
y, a partir de ah’, se estabiliza en 36,5 ¡C hasta el final del sŽptimo d’a, momen-
to en el que finaliza la observaci—n.

3 Hemos sacado de la nevera un vaso con agua y lo hemos dejado sobre la
mesa de la cocina. Esta gr‡fica muestra la temperatura del agua en grados cen-
t’grados al pasar el tiempo.
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a)ÀA quŽ temperatura est‡ el interior de la nevera?

b)ÀA quŽ temperatura est‡ la habitaci—n?

c) Imagina que en ese mismo momento sacamos del microondas un vaso con
agua a 98 ¡C y lo dejamos sobre la mesa. Dibuja una gr‡fica aproximada que
muestre la temperatura del agua en este segundo vaso al pasar el tiempo.

a)El interior de la nevera est‡ a 2 ¡C.

b)La habitaci—n est‡ a 22 ¡C.

c)

G r ‡ f i c a s ,  f — r m u l a s  y  t a b l a s

4 Un nadador se deja caer desde un trampol’n. Su entrenador ha medido el
espacio que recorre cada cuatro dŽcimas de segundo mediante un mŽtodo fo-
togr‡fico. Obtiene la siguiente tabla:

El nadador se ha detenido a los 17 metros.

a)Representa la gr‡fica espacio-tiempo.

b)ÀSabr’as decir en quŽ momento entr— en el agua?

c) ÀQuŽ velocidad estimas que llevaba en el momento de entrar en el agua?

d)ÀQuŽ altura tiene el trampol’n?

a) ESPACIO (m)

0,40

2

0,8 1,2 1,6 2 2,4
TIEMPO (s)

4

6

8

10

12

14

16

18

TIEMPO(s) 0 0,4 0,8 1,2 1,6 2 2,4

ESPACIO(m) 0 0,78 3,13 7,05 12,5 12,58 16,6

TEMPERATURA (ëC)

TIEMPO

98

10
22

50
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b)Entr— en el agua a los 1,6 segundos de haber saltado.

c) Estimamos la velocidad calculando la T.V.M. en el intervalo [1,2; 1,6]:

T.V.M. [1,2; 1,6] = = = 13,625

Estimamos que la velocidad era de 13,625 m/s.

d)El trampol’n tiene unos 12 m de altura.

PçGINA 139

5 Representa la funci—n  y = x3 Ð 3x + 2  definida en [Ð2, 3]. Para ello, com-
pleta la tabla:

ÀCu‡l es el recorrido de la funci—n?

Recorrido = [0, 20]

6 Tres deportistas han estado nadando durante media hora. Su entrenador
ha medido las distancias recorridas cada 5 minutos y ha obtenido los siguien-
tes datos:

a)Dibuja la gr‡fica que relaciona la distancia y el tiempo de cada nadador y
descr’belas.

TIEMPO(min) 5 10 15 20 25 30

DISTANCIAA
(m) 95 235 425 650 875 1100

DISTANCIAB
(m) 250 500 750 1000 1250 1500

DISTANCIAC
(m) 360 710 1020 1300 1490 1600

20

2

4
X

Y

±2

4

6

8

10

12

14

16

18

20x Ð2 Ð1 0 1 2 3

y 0 4 2 0 4 20

x Ð2 Ð1 0 1 2 3

y

5,45
0,4

12,5 Ð 7,05
1,6 Ð 1,2
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b)ÀHa habido algœn adelantamiento durante la media hora?

c) Calcula la velocidad media de cada uno en todo el recorrido.

d)ÀCu‡l es el dominio y el recorrido de cada una de las tres funciones?

a)

b)No ha habido ningœn adelantamiento.

c) Vm (A) = = 36,67 m/min

Vm (B) = = 50 m/min

Vm (C) = = 53,3 m/min

d)DomA = DomB = DomC = [0, 30]

RecA = [0, 1100] RecB = [0, 1500] RecC = [0, 1600]

7 Cuando una persona sana toma 50g de glucosa en ayunas, su glucemia
(% de glucosa en la sangre) se eleva, en una hora aproximadamente, desde 90
mg/dl, que es el nivel normal, hasta 120mg/dl. Luego, en las 3 horas siguien-
tes, disminuye hasta valores algo por debajo del nivel normal, y vuelve a la nor-
malidad al cabo de 5 horas.

a)Representa la curva de glucemia de una persona sana.

b)Di cu‡l es su m‡ximo, su m’nimo y explica su tendencia.

a)

b)El m‡ximo es de 120 mg/dl al cabo de 1 h de iniciar la toma. El m’nimo est‡ li-
geramente por debajo de 90 mg/dl y se alcanza a las 4 h de iniciar la toma.
La tendencia de la funci—n es 90 mg/dl (tener la glucemia en un nivel normal).

1

30

60

90

120

GLUCEMIA (mg/dl)

TIEMPO (horas)2 3 4 5 6 7 8 9 10

1 600
30

1 500
30

1 100
30

5

200

400

DISTANCIA (m)

TIEMPO (min)
10 15 20 25 30

600

800

1000

1200

1400

1600
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8 La intensidad del sonido de un foco sonoro es menor a medida que nos
alejamos de Žl.

a)Representa la intensidad del sonido en funci—n de la distancia al foco sonoro.

b)ÀCu‡l es la tendencia?

a)Una posible gr‡fica es:

b)La tendencia de la funci—n es cero: la intensidad del sonido es pr‡cticamente nula
a medida que nos alejamos del foco.

I E N S A  Y  R E S U E LV E

9 Observa esta funci—n dada gr‡ficamente: 

Calcula su T.V.M. en los intervalos
[0, 4], [0, 5], [5, 7], [0, 7], [Ð4, 0] y
[Ð4, Ð2].

Copia en tu cuaderno la gr‡fica y di-
buja en cada caso el segmento del
cual est‡s hallando la pendiente.

T.V.M. [0, 4] = = 1

T.V.M. [0, 5] = = 1

T.V.M. [5, 7] = = Ð2

T.V.M. [0, 7] = = 

T.V.M. [Ð4, 0] = = 

T.V.M. [Ð4, Ð2] = = Ð30 Ð 6
Ð2 + 4

Ð7
4

Ð1 Ð 6
0 + 4

1
7

0 + 1
7

0 Ð 4
7 Ð 5

4 + 1
5

3 + 1
4

±2±4±6 2 4 6

Y

X

±4

±2

2

4

P

INTENSIDAD

DISTANCIA
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10 Halla la T.V.M. de la funci—n:

y = 3x3 + 9x2 Ð 3x Ð 9

en los intervalos [Ð2, 0], [Ð1, 0], [Ð3, Ð1], [0, 1].

T.V.M. [Ð2, 0] = = Ð9 T.V.M. [Ð1, 0] = = Ð9

T.V.M. [Ð3, Ð1] = = 0 T.V.M. [0, 1] = = 9

11 La posici—n de una part’cula viene dada por la funci—n:

s= (t4 Ð 8t 3 + 18t 2)

Calcula la velocidad media de dicha part’cula en los intervalos [2, 4], [1, 2], [1, 3],
[2, 3].

T.V.M. [2, 4] = = 2

T.V.M. [1, 2] = = 

T.V.M. [1, 3] = = 4

T.V.M. [2, 3] = = 

12 De cada una de las siguientes funciones di:

a)En quŽ intervalos es creciente y en cu‡les es decreciente.

b)Cu‡les son sus m‡ximos y sus m’nimos relativos.

a) crece en (Ð2, 2) Ç (4, +@).  Decrece en  (Ð@, Ð2)Ç (2, 4).

crece en  (Ð@, Ð3) Ç (0, 3).  Decrece en  (Ð3, 0)Ç (3, 4) Ç (4, +@).

b) M’nimos relativos en los puntos (Ð2, 2) y (4, 2). M‡ximo relativo en el pun-
to (2, 5).

M’nimo relativo en el punto (0, Ð3). M‡ximos relativos en los puntos (Ð3, 2)
y (3, 1).

II

I

II

I

±2±4 2 4

Y

X

±2

2

4

±2±4 2 4

Y

X

±2

2

4
I II

3
2

27/2 Ð 12
1

27/2 Ð 11/2
2

13
2

12 Ð 11/2
1

16 Ð 12
4 Ð 2

1
2

0 + 9
1

0 Ð 0
Ð1 + 3

Ð9 Ð 0
0 + 1

Ð9 Ð 9
0 + 2
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PçGINA 140

13 La gr‡fica adjunta describe el valor de una empresa desde que abri—.
Responde:

a)ÀCu‡l era su valor en el momento de la apertura?

b)ÀA cu‡nto se redujo su valor despuŽs de 4 meses?

c) ÀCu‡l es la T.V.M. en el intervalo [4, 12]? Da el resultado en miles de euros
por mes.

d) ÀCu‡l es la T.V.M. en [12, 14] y en [14, 20]?

e) Esta funci—n tiene un m‡ximo y dos m’nimos relativos. Descr’belos.

f ) ÀCu‡l parece la tendencia de esta funci—n para los pr—ximos meses?

g) Haz una descripci—n global del valor de esta empresa en sus tres primeros
a–os. 

a)El valor de la empresa en el momento de la apertura era de 600 000 e .

b)DespuŽs de 4 meses su valor se redujo a 200 000 e .

c) T.V.M. [4, 12] = = 200 000 e /mes

d)T.V.M. [12, 14] = = Ð100 000 e /mes

T.V.M. [14, 20] = = 133 333 e /mes

e)M‡ximo relativo en (12, 1 800000)

M’nimos relativos en (4, 200000) y (14, 1 600000)

f ) Parece que el valor de la empresa, para los pr—ximos meses, tiende a 2600000 e .

g)El valor de la empresa tiene un brusco descenso en los cuatro primeros meses. A
partir de aqu’ crece r‡pidamente durante 8 meses y tiene una ligera ca’da en los
dos meses siguientes. A partir del mes 14.¡ crece r‡pidamente durante otros 6 me-
ses y despuŽs cada vez m‡s despacio. Su precio se aproxima a 2 600 000 e .

2 400 000 Ð 1 600 000
20 Ð 14

1 600 000 Ð 1 800 000
14 Ð 12

1 800 000 Ð 200 000
12 Ð 4

4 8 12 16 20 24 28

1

2

TIEMPO

(meses)

VALOR (millones de euros)

P‡g. 8



8Soluciones a los ejercicios y problemas

14 ÀEs peri—dica esta funci—n? ÀCu‡l es su periodo?

Averigua los valores de la funci—n en los puntos de abscisas  x = 1,  x = 3,  
x = 20,  x = 23  y  x = 42.

La funci—n es peri—dica de periodo 4.

f(1) = 2;  f(3) = 2,5;  f(20) = f(0) = 1;  f(23) = f(3) = 2,5;  f(42) = f(2) = 2,5

15 Continœa esta gr‡fica sabiendo que se trata de una funci—n peri—dica. Di
cu‡l es su periodo.

Su periodo es 3,5.

16 Averigua si los puntos  A(0, 3),  B (1, 5)  y  C(Ð1, 1)  pertenecen a la gr‡-
fica de la funci—n:

y = 3x2 Ð x + 3

A(0, 3) x = 0 8 y= 3 á 02 Ð 0 + 3 = 3 S’ pertenece.

B(1, 5) x = 1 8 y= 3 á 12 Ð 1 + 3 = 5 S’ pertenece.

C(Ð1, 1) x = Ð1 8 y= 3 á (Ð1)2 Ð (Ð1) + 3 = 7 No pertenece

Los puntos  A y  B pertenecen a la funci—n. El  C,  no

17 Observa la gr‡fica de la funci—n y responde:

±2±4 2

Y

X

±2

2

4

4

1

Y

X
2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14

2

1

1

Y

X
2 3 4 5 6 7 8 9

2

1

1

Y

X
2 3 4 5 6 7 8 9

2

3

1
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a)ÀCu‡les son su dominio de definici—n y su recorrido?

b)ÀTiene m‡ximo y m’nimo relativos? En caso afirmativo, Àcu‡les son?

c) ÀCu‡les son los puntos de corte con los ejes?

d)ÀEn quŽ intervalos es la funci—n creciente y en cu‡les es decreciente?

a)Dominio = [Ð4, 4).

Recorrido = [Ð2, 4].

b)Tiene un m‡ximo relativo en el punto (Ð2, 4) y un m’nimo relativo en (3, Ð2).

c) Corta a los ejes en los puntos (0, 2)y (1, 0).

d)Crece en (Ð4, Ð2) Ç (3, 4).

Decrece en (Ð2, 3).

18 a) Calcula la T.V.M. de la funci—n  y = 2x Ð 3  en los intervalos [0, 1], 
[5, 6], [1, 5], [0, 7].

b)Observa que en todos los intervalos el valor obtenido es igual. ÀCon quŽ ele-
mento caracter’stico de la recta coincide ese valor?

c) Generaliza completando la frase:

ÒEn las funciones lineales, la T.V.M. en cualquier intervalo es igual a
ÉÉÉÉÉÉÉÉÉÉÉÉÓ.

a)T.V.M. [0, 1] = = 2 T.V.M. [5, 6] = = 2

T.V.M. [1, 5] = = 2 T.V.M. [0, 7] = = 2

b)Coincide con la pendiente de la recta  y= 2x Ð 3.

c) En las funciones lineales, la T.V.M. en cualquier intervalo es igual a su pendiente.

19 Dos compa–’as telef—nicas, A y B, tienen diferentes tarifas. Observa las
gr‡ficas y contesta:

a)ÀQuŽ dos variables se relacionan en estas gr‡ficas?ÀCu‡l es la independiente
y cu‡l la dependiente?

b)Di si cada una de estas funciones es continua.Escribe los puntos de discon-
tinuidad si es que los hay.

1 2 3 4 5 6 7

0,4

0,6

0,8

1
COSTE (E)

TIEMPO

(min)

0,2

A

B

11 + 3
7

7 + 1
5 Ð 1

9 Ð 7
1

Ð1 + 3
1

P‡g. 10
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c) Di cu‡nto vale una llamada de 3 minutos con cada una de las dos compa–’-
as. ÀY una de media hora?

a)Tiempo: variable independiente.

Coste: variable dependiente.

b)A es discontinua en los puntos de abscisas  1, 2, 3, 4, 5, 6, 7,É

B es continua.

c) Tanto en  A como en  B el punto de abscisa  3  es  (3; 0,5). Por tanto, en ambas
compa–’as el coste de una llamada de 3 min es de 0,50 e .

Llamadas de media hora:

En  A,  0,2 + 0,1 á 30 = 3,20 e .

En  B,  cada 3 min aumenta 0,4 e . Por tanto, en 30 min:

0,1 + 4 = 4,10 e

P‡g. 11
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PçGINA 141

EXPERIMENTA, PRUEBA Y SACA CONCLUSIONES

M‡quina transformadora

Sup—n que tenemos una m‡quina que transforma los nœmeros, segœn muestra la
ilustraci—n.

Comprueba, por ejemplo, que si entra 5, sale Ð3/2.

Introduce, ahora, Ð3/2 y vuelve a introducir el resultado obtenido.

Repite la experiencia con otros nœmeros. ÀQuŽ observas? Escribe tus conclusiones.

5 = Ð = Ð = = 5

x = Ð = = x

Al someter a un nœmero a cuatro transformaciones sucesivas, se vuelve a obtener el nœ-
mero original.

x Ð 11 + Ñ
x + 1
x Ð 11 Ð Ñ
x + 1

T€8x Ð 1
x + 1

11 + (ÐÑ )x
11 Ð (ÐÑ )x

T€81
x

1 +x1 + Ñ
1 Ð x
1 +x1 Ð Ñ
1 Ð x

T€81 +x
1 Ð x

T€8

1 + 2/3
1 Ð 2/3

T€82
3

1 +(Ð1/5)
1 Ð (Ð1/5)

T€81
5

1 +(Ð3/2)
1 Ð (Ð3/2)

T€83
2

1 + 5
1 Ð 5

T€8

8 ?8 8 ?8 É

5 3ÐÑ2
8 8 8 ?8 8

ENTRA
SALEx €8
1 + x

€8 Ñ
1 Ð x

P‡g. 1



8Soluciones a la autoevaluaci—n
P‡g. 1

PçGINA 141

1 Un ciclista hace una excursi—n a un lugar que dista 30 km de su casa. Al cabo
de una hora, cuando ha recorrido 15 km, hace una parada de media hora.
Reanuda la marcha con la misma velocidad hasta llegar a su destino, donde des-
cansa otra media hora, y regresa al punto de partida sin hacer ninguna parada.
Representa la gr‡fica tiempo-distancia al punto de partida.

2 Observa la gr‡fica y halla:

a)Dominio y recorrido.

b)M‡ximos y m’nimos.

c) D—nde crece y d—nde decrece.

d)D—nde es continua y los puntos de discontinuidad.

a)Dom= [Ð4, 5];  Recorrido = [Ð4, 2].

b)M‡ximos relativos en los puntos  (Ð2, 2)  y  (5, 2).

M’nimos relativos en los puntos  (Ð4, 0)  y  (1, Ð4).

c) Crece en  (Ð4, Ð2)  Ç (1, 5).

Decrece en  (Ð2 , 1).

d)Es continua en  (Ð4, 3)  Ç (3, 5).

Es discontinua en  x = 3.

3 Calcula la T.V.M. de la funci—n  y= en los intervalos  [Ð5, 2],  [Ð2, 1]  

y  [Ð1, 2].

T.V.M. [Ð5, 2] = = = 

T.V.M. [Ð2, 1] = = = 

T.V.M. [Ð1, 2] = = = 5
2

7/2 Ð (Ð8/2)
3

f (2) Ð f (Ð1)
2 Ð (Ð1)

3
2

0 Ð (Ð9/2)
3

f (1) Ð f (Ð2)
1 Ð (Ð2)

1
2

7/2 Ð 0
7

f (2) Ð f (Ð5)
2 Ð (Ð5)

x2 + 4x Ð 5
2
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4 Representa la funci—n  y = Ðx3 + 9x2 Ð 15x + 26,  definida en [0, 6], d‡ndole a
x valores enteros.

Sup—n que  y es el valor en bolsa, en millones de euros, de una empresa que
acaba de cambiar de direcci—n y que   x es el nœmero de meses transcurridos
desde que cambi— de direcci—n.

Describe su evoluci—n en estos seis meses, se–alando crecimiento, decrecimien-
to, m‡ximos y m’nimos.

¥ Decrece en el intervalo  (0, 1)  Ç (5, 6).

¥ Crece en el intervalo  (1, 5).

¥ Tiene un m’nimo relativo en el punto  (1, 19).

¥ Tiene dos m‡ximos relativos, uno en el punto  (0, 26)  y otro en el punto  (5, 51).

x 0 1 2 3 4 5 6

y 26 19 24 35 46 51 44

P‡g. 2


